Classe V A
Anno scolastico 2012/2013
14 novembre 2012


COMPITO DI MATEMATICA

II del I quadrimestre

CORREZIONE

Calcola le derivate delle seguenti funzioni:
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Non conviene usare la regola di Leibniz ma conviene prima moltiplicare i tre fattori 
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 e quindi derivare
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2) 
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3) 
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4) 
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È necessario riscrivere la funzione nella forma più comoda:
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5) Determina i valori di a e b di della funzione 
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 sapendo che nel punto A(1;1) il grafico della f  è tangente a una retta t  di coefficiente angolare 
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5B) Traccia il grafico probabile di f (x) disegnando (bene!) anche la tangente t. 

5C) Detta s la tangente alla curva nel punto di ascissa 4, determina la tangente goniometrica dell’angolo acuto che t forma con la retta s.

Calcoliamo innanzitutto 
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dato che occorre risolvere il sistema 
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 EMBED Equation.3  [image: image16.wmf]ï
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  equivalente a 
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Occorre quindi  disegnare la curva di equazione 
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che ha due asintoti verticali 

(x = – 2  e  x = 2) e un asintoto orizzontale (y = 0), taglia l’asse delle x in 4 e l’asse delle y in 1. 

5C)
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  Dunque 
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6) Determina per quale valore di a la funzione f è continua in 0 e, per tale valore di a, determina i suoi punti di derivabilità e di non derivabilità: 


[image: image22.wmf]ï

î

ï

í

ì

>

-

-

+

£

-

=

0

1

)

1

(

0

)

(

x

x

a

x

a

x

e

a

x

f

x


La f(x) ha come dominio R – (1( 

Essa è continua in 0 se  
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 è uguale a 
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cioè se a =1

Per tale valore di a la funzione diventa 
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  facile da disegnare

(si osservi che y=1 è asintoto sia a +( che a  – ( )

È derivabile in 0? Anziché calcolare i limite del rapporto incrementale destro e sinistro, sapendo che f(x) è continua in 0, tali limiti coincidono coi limiti destro e sinistro della derivata; calcoliamo la derivata
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I limiti destro e sinistro per x che tende a 0 valgono entrambi – 1 : dunque la funzione è derivabile in 0. 

Concludiamo che  f(x) è derivabile in tutto il dominio.

7) È data una f  bijettiva tale che f (3)=2 e f ’ (3) = 5. Trova l’equazione della retta tangente al grafico della funzione inversa nel punto in cui tale funzione inversa assume il valore 3.
Se f (3)=2 allora f –1(2)=3   La funzione inversa assume il valore 3 in 2.
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 dove y=f– 1(2)=3 

Dunque 
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La retta richiesta ha dunque equazione : 
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2

(

5

1

3

-

=

-

x

y


(Si poteva ragionare più semplicemente per via grafica)

8) Sapendo che il moto di un punto su di una retta è governato dalla legge 
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   calcola dove si trova quando la sua velocità è nulla.
La velocità è la derivata della legge oraria:  
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La velocità è nulla chiaramente per 
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Quindi basta calcolare s(1) e s(2).

9) La corrente che circola in un circuito dipende dalla resistenza R di un utilizzatore secondo la formula 
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 . Sapendo che  f = 20 V e che la resistenza interna r è di 0,4 Ω,  di quanto varia la corrente i se la R viene portata da 4,6 Ω  a  4,8 Ω? 

Si potrebbe banalmente calcolare (i =  i (4,8 Ω) – i (4,6 Ω)… ma non è questo lo spirito dell’esercizio.

Si osservi che i (R) e i’(R) sono facili da calcolare in 4,6 Ω

In particolare 
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